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I - INTRODUCTION

Cet exposé&, un peu "érudit et technique" n'est qu'une &tape pour servir i
l'histoire des martingales : 1'étape la plus facile pour un mathématicien,
celle qui consiste 3 décrire les aspect explicites du développement de cette
notion dans 1'entre-deux-guerres. Le travail le plus intéressant reste i faire,

on en dira ici seulement quelques mots en remarque.

L'article qui suit est &crit dans des termes familiers aux probabilistes
d'aujourd'hui, et nous espérons que, si limité soit-il dans ses ambitions,

il pourra leur 8tre utile.

a) Le "corpus classique"

Quand on parle de "martingale" 3 un mathématicien de ces dernidres décennies
(8duqué dans 1'esprit du livre de J.L. DOOB de 1953, "Stochastic processes"),
cela évoque en gros les idées que voici :

(%)

Définition : on appelle "martingale" une famille de variables aléa-

toires (v.a.) Amnv~ indexée en général par le temps (t € R ou Z), adaptée 3

une famille croissante de tribus ¥ , et telle que
= <
E(S, / WWV S p.s. pour s <t

L'exemple le plus classique est celui oii mn Sup .+ U,

A::V désignant une suite de v.a. indépendantes et centrées.

Mais on pense aussi 3 d'autres exemples typiques : si S est une v.a. et si

Wn est une famille croissante de tribus, mn = E(S \‘WMV est une martingale.

I1 y en a d'autres qui sont devenues classiques, celle qui donne la dérivée
d'une mesure, ou bien encore en statistiques le rapport de vraisemblance, etc.

N.B. Toutes les définitions et tous les théor&mes énoncés ici ne sont exprimés

ni sous les formes les plus rigoureuses, ni dans leur généralité maximale.

(x)

Cette famille est d'ailleurs plutot notde x(t) : 1'expos3 fera comprendre
2 P

simplement cette différence de notation significative.







